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FUNCIONES Y RELACIONES
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ELEMENTOS DE UNA FUNCION 
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REPRESENTACIÓN DE UNA FUNCION 
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FUNCION DE VARIABLE REAL
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Una recta es un conjunto infinito de puntos en una dimensión y en una dirección.

La recta es la gráfica de la función LINEAL O AFÍN y= mx + b donde y es la variable dependiente, x es la variable independiente, m es la pendiente y b es la intersección de la recta con el eje y.

Pendiente: La pendiente de una recta es el valor de la constante m, e indica la inclinación de la recta con respecto al semieje positivo de las x, analíticamente la pendiente se puede interpretar como la razón del incremento vertical con respecto al incremento horizontal.
 
Características de la pendiente m Si es positiva (+) la recta está inclinada a la derecha; si es negativa (-) está inclinada a la izquierda. Si es cero (0) la recta es horizontal si es infinita () la recta es vertical
Dos rectas son paralelas si y solo si sus pendientes son iguales.
Dos rectas son perpendiculares si y solo si el producto de sus pendientes es igual a -1.
El ángulo entre dos rectas hace referencia el menor de los ángulos que se forman cuando se cruzan.
Para hallar las ecuaciones de una recta conociendo la pendiente y el corte con el eje y se emplea la ecuación afín: y = mx + b
Para hallar las ecuaciones de una recta conociendo un punto y la pendiente se emplea la ecuación:  y - y0  = m (x - x0)
Para hallar la pendiente de una recta conociendo dos puntos se emplea la ecuación:

Para hallar la ecuación de una recta conociendo dos puntos se utiliza las dos ecuaciones anteriores
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FUNCION LINEAL 
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FUNCION AFIN 
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PUNTOS DE CORTE CON LOS EJES COORDENADOS DE UNA FUNCION LINEAL O AFIN
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PENDIENTE DE UNA RECTA
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ECUACION DE LA RECTA
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EJEMPLO
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EJEMPLO
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1. Encuentra los puntos de corte con los ejes coordenados de las siguientes funciones, luego realiza su representación grafica
	a. 
	


	b. 
	


	c. 
	


	d. 
	



  
2. Determina si la función corresponde a una función lineal o a una función afín o ninguna de las dos, escribe la expresión que determina cada función

a. [image: ]
b. [image: ]

3. Escribe la función que determina cada una de las graficas
[image: ]  


4. Soluciona el siguiente problema de aplicación
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5. Determina la ecuación de la recta que pasa por los puntos dados
	a. 
	


	b. 
	


	c. 
	




6. Determina la ecuación de la recta en cada caso
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7. 
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8. 
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9. 
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10. 
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1. 
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2. Grafica las funciones dadas hallando los puntos de corte con los ejes coordenados
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3. 
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4. 
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5. 
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www.matematicasfaria.wordpress.com
https://www.youtube.com/watch?v=ULxjPNTiAZ8
https://www.youtube.com/watch?v=9Gwpz1EPzqc
https://www.youtube.com/watch?v=gCqprj3jTzQ
https://www.youtube.com/watch?v=FivdryOMLZ8
[bookmark: _GoBack]http://www.colombiaaprende.edu.co/es/contenidoslo/91497
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image3.png
Una relacién R de un corjunta A en un conjunto & es un subconjunto de pareas
rdenaddas del producto cartesiano entre A y 8, A X B, que cumplen con una ca-
racterisica particula .

(,9) €A X Bl )
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Una fancién es un tipo particular de relacién. De ahi, que toda funcién es una rela-
cién, pero no toda relacién es una Fancién. Esto se debe a que hay algunas reaciones
donde s cada clemento del conjunto A, le puede corresponder mis de una imagen del
conjunto B,
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En una funcién fA —» 8 se distinguen os siguientes elementos:
& Dominlo: es e conjunto de partida de a funcion, se simboliza Dom £
& Codominio: es el conjunto de legada de Iz funcién, se simbaliza Cod £

# Rango: es el conjunto formado por los elementos del codorminio, que son la
imagen delos elementos del dominio, se simboliza Ran £

& Grafo: es el conjunto formada por todas las parejas ordenadas (, ) tales que
%€ Domfyy ERant.
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# Forma verbal: e la relaciGn entre las variables que se realiza por medio de un enun-
ciado, e decir, una descipcién con palabras.

# Férmulas cs a expresién algebraica de a funcién. Esta expresion s simboliza y = fi2
donde & a variabl independiente y representa los clementos de Do £y 7 & la
variable dependiente que representa los elementos de Ran
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# Tabla de valores: ex un arreglo con dos flas, en la fila superior se ubican los valores
que toma la variable independicnte y en la il inferior se ubican los vlores que se
obienen para la variable dependicne.

* Grifica: e un diagrama sagital o un diagrama carcesiano, en e cual se ubican los
clementos del dominio en el e horizontaly los clementos del codominio en el cie
vertical.
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Una funcién fes una funcion de variable real cuando su dominio y su rango son
el conjunto de los nimeros reales o son subcanjuntos del mismo.

En las funciones de variable eal no es posible indicar todas las parejas ordenadas que
constituyen una funcién rea, por tanto, se udliza la formula y = 1) para referire a
esas funciones

La grifea d una funcién real fes el confunto de puneos (5 5) del plano cartesiano cuyas
soodiiadas escisbioen 14 Rirtale et ek
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Toda funcién de 2 forma y = mx, donde m es una constante diferente de cero,es
una funcién lineal.

La representacion grifca de una funcidn lineal en el plano cartesiano es una linea recta.
oo vertical que pest por ek osdgen como muesa b figuss
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Toda funcién de la forma y = m + b, donde my b son constantes diferentes de-
ero, s una funcion afin

Una funcidn afin tiene como representacidn grifica una lines recta que no pasa por el
Bl SO AR IR A . <
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Hallar los posstes de oot te de y = 3x = 6 cont loa jen
coordenados.

Primero, se halla l corte con el je x.

y=3-6
0=3-6

=2

Luego, se derermina el corte con el e .
y=3-6

30) ~
6

Por tno, ko orte o lo e coordenadas son 2, 0)
y(0,-6)
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La pendiente de una recta que pasa por dos puntos Plxy, 1) y Qlxz 35) se halla mediante
la expresion

S B

Jconx % 5,

La pendiente se puede intespretar como la razén delincremento vertical con respecto sl
incremento horizontal de la recta como mucstra | igura 4

Bl signo de la pendiente de una recta depende del éngulo de inclinacion de la recta con
respecto al e . De acuerdo con esto se pueden presentar custro casos

: Caso 1s un recta es creciente s la pendinte es posiiva, 7 > 0.

: Caso 2: una recta es decreciente s |a pendiente es negativa, m < 0,

¢ Caso 3: una recea es horiontal s su pendiente es cero, en este caso, I expresidn e
brsicaseri y = b, donde b es uns constante.

Gaso 4 la pendiente de una recta vertical o et definids, en este caso, s expresidn
algebraica seri x = & donde ¢ es una constante.

%4
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Encontrar la pendiente de la recta que pasa por los
puntos A3, 1)y BO, ~1)

Se toman A y B, y se remplazan en la formala de la
pendiente

m=BTH g elapensene
_1-CD_2_2
3-0 7373

2

Por tanio, la pendienie de a reca es 2
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La ecuacion de fa forma y = mx + b se llama ecuacién explicita de la recta. A
partir de la ecuacion explicita de |a recta se puede determinara pendiente my el
punto de corte con el efe y que tien coordenadas (0, )
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Para hallar la ecuacion explicita de una recta se deben considerar los siguientes casos:

Caso 1. Cuando se conocen la pendiente y el intercepto con el gje y.

En este caso, s remplaza el valor de 7 y de b en la ecuacién y = + b

Caso 2. Cuando se conacen la pendiente y un punto.
Para hallar la ecuacidn de una rece, dados un punto y el valor de 7

Primero, se remplazan la pendiente y las coordenadas del punto dado en y = e + 4
para determinar el valor de

Lusego, se remplazan 7 y b en la ccuacion y = s + .

Caso 3. Cuando se conocen dos puntos.
En este caso, primero se halla la pendiente mediante Is férmula con las coordenadas
de Tos dos puntos. Luego, con la pendiente 7y cuslquiera de los puncos conacidos, se
Tl e walor de bien e ecoacidn 7= wx + 1 se procede igual que en el cato antetiot:
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Una compafiia de telecomunicaciones paga men-
suslmente a cada empleado de la seccién de ventas
5350.000 fjos mis $40.000 por paguete de servicios
vendido. Escribi a ccuscién que representa la situa-
cién anterior y determinar ¢l sueldo de una persona
que vende 20 paquetes de servicios.

Primero, se reconocen los datos del problema

o Cantidad de paquetes de servicios que vende una
persons.

72 Vlor que gana la persona por cada paguete vendido.
b Valor o,

Lisego,se remplazan los datos el problemma en la ecuscién
y= et b

Por anco, I ccuacin s y = 40,000 + 350.000.
Ahors, s na persona vend 20 pagquetes, coroneces:
3= 40000x + 350,000 fuecin

3= 40.000(20) + 350.000  Serengiisy ot

»= 1150000 el sopcins.

Finalmente, una persona que vende 20 paguetes recibe
un sueldo de $1.150.000.
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Encontrar la ecuacién de la recta que pasa por lo.
puntos (2, ~3)y (1, 1)
Primero, se decermina la pendiente.

BRI S

Sermplza s ahres.

—4 Serelzn s e,

Segundo, se remplza la pendiente —4 y uno de lo
puntos, por ejemplo, (2,-3).

P

mapes S

St o
4=s Sedeess

Finalmente, se obtiene a ccuscion de la recta, ast:

[

y=(Ats  Sewmpamn= 4y

y=—dxts  Sewsueen oot

Por tant, s ecuacién de la rcta que pasa por los punco
@ -3)y(L Ve y=—dx+5.
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Un automévil, en promedio, consume un galén de
asoling por cada 45 kam en I cudad. Determinar
expresidn que relaciona la cantidad de gasolina con
T distancia recoreida. Luego, construir 2 gréfica de
I fancidn.

s Cantidad de gasolina.
d Disancia recorrda en kilgmetros

Primero, s realiza la tabla de valores para identficar la
relacién entre las varisbles

Como por cada galén de gasolina se recorren 45 kem,
entonces, la expresidn que relaciona la cantidad de
gasolina con la distancia recorrida es: d = 45x.
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Asi, la grifica de la funcion es:

7 7

iTs 344

Comola grifica pasa por el origen del plano cartesiano,
entances, la funcién es lineal.
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Los carpinteros acestumbran usar el término de
inclinacion para hacer referencia a Is reacién entre
dos longitudes, como se mucstra en la figurs.

A

a. Determinar la pendiente de la recta que une los

puntos Ay B.
—_variscion vertiesl _ —8
Vasiacién horizontal 12

Po e pie dla em x 2
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b. Interpretar el significado de la pendiente de la recta
que se aprecia en I figura.

TR a
La indlinacién de —-5 del techo de la casa significa

que el techo desciende § metros por cada 12 metros de.
longitud horizontal.
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Segiin un estudio la estatura E (en centimetros) es
una funcitn lincal de I dad 7, en aios, para los
nifos ente 6 10 sios. S un i 2 los 6 azos mide
122 cm y & los sicte aios 128 cm expresar la ltura
como una funcidn lincl de I edad.

Primero, s tene quc los puntos de I funcion ineal son
(6,122)y (7,128,
Segundo, se determina la pendiente de la rece, ai:
_1m-1m
m=1Bo12
Luego, e halla a funcién E(), s
B =6~ 6) +122=6: + 86
Por tanto, I expresion de la esatura E como funcion del
dempo s ex

() = 66+ 86.
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y=—12x— 168
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Minutos
i
Comodel 150 360 540 720 900
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Ein una empresa, el costo (en délares) de producir «
rticulos esté modelado por la xpresidn

elx) = 20x + 100
Callula ¢l costo de producie 120 ardiculos.

Sila empresa tiene un capical de US$5.000, halla
S onenibed ocariboulon e punilepeoibuiit
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3,35y 1)
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4,5 y3,-2
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~1)y(3,6)
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Cae





image38.png
Una agencia de alquiler de vehiculos ofrece
aucomviles por 120.000 pesos durane 5 dias
mis 10.000 pesos por hora adicional. Cuil es
a ccuacion que representa los ingresos de la
et st Sl s winob s
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El precio de 3 Ib de naranja es de 1.800 pesos y
el precio de 5 libras €5 2.500. Siyes el preco de
la nacanja y  es el peso, determina a ecuacion
que representa el precio de la naranja segin s
iy




image40.png
Los sondeos realizados en la corteza terrestre
ponen de manifiesto que, en ¢l interor de la
deres, la cemperarura aumenta a rasén de 1°C
cada 100 m de profundidad.

Silatemperatura media en un luga es de 15°C,
ceul s Is uncion que expresa s variacion de
G e S A e
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Un hombre estd corriendo alrededor de una pista.
circular de 200 m de perimetro. Un observador usa.
un cronémetro para determinar los tiempos récord.
del corredor al final de cada vuelta obtenicndo los

datos de la tabla,

(Cuil &5 la velocidad promedio del corredor
entre 685y 1527

(Caleula Ta velocidad promedio del corredor
entre 325y 25257
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Observa la gréfica de cada recta. Lucgo, completa.

- N
Tntercepros con los ces

Pendiente:
Ecuacién
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2= fyti=0

Jetrt =0
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Determina la ecuacién que representa el perimetro
ic cuds poligons egular, como funcién de s lon
cud dl ado.

Pentigono regular Heprigono regular.
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Con base v In griifics, deterning o valor de vedad
de cada enunciado. Justifica t respuesta.
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La pendiente de  es igual a cero.

L linea reca g e decreciente.

L funcién que representa I line reca s aff.
L pendiente de la recea o s igual  cero

La funcién que representa la lines recta p es
lineal

7
L pendiente de larectases |
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Una funcién es una regla o correspondencia que asigna a cada elemento de un
conjunta A, unoy solo un elemento de un conjunto &,

fA—e

Selee la funcién f el conjunto A en el conjunto 8 su ecuacién esy = i

Als vasible  se le llma variable independiente y a Is variable y, vasiable depen-
diente, ya que su valor se obtiene & pastie del valor que tome x.
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